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MIKE ZABROCKI - SECTION C - MWF 3:30- 4:20

(1) Prove Theorem number (3.78) using only Theorems (3.1) through (3.77)

(p ⇒ r) ∧ (q ⇒ r) ≡ (p ∨ q ⇒ r)

Proof 1:

(p ⇒ r) ∧ (q ⇒ r)

= < (3.59) 2 times >

(¬p ∨ r) ∧ (¬q ∨ r)

= < (3.45) and (3.24) several times >

(¬p ∧ ¬q) ∨ r

= < (3.47)(b) >

¬(p ∨ q) ∨ r

= < (3.59) >

(p ∨ q ⇒ r)

Proof 2 (the stupid proof):

(p ⇒ r) ∧ (q ⇒ r) ≡ (p ∨ q ⇒ r)

= < (3.57) >

(p ∨ r ≡ r) ∧ (q ∨ r ≡ r) ≡ (p ∨ q ⇒ r)

= < (3.35) >

p ∨ r ≡ r ≡ q ∨ r ≡ r ≡ (p ∨ r ≡ r) ∨ (q ∨ r ≡ r) ≡ (p ∨ q ⇒ r)

= < (3.57) >

p ∨ r ≡ r ≡ q ∨ r ≡ r ≡ (p ∨ r ≡ r) ∨ (q ∨ r ≡ r) ≡ p ∨ q ∨ r ≡ r

= < (3.27) >

p ∨ r ≡ r ≡ q ∨ r ≡ r ≡ ((p ∨ r ≡ r) ∨ q ∨ r ≡ (p ∨ r ≡ r) ∨ r) ≡ p ∨ q ∨ r ≡ r

= < (3.27) 2 times >

p ∨ r ≡ r ≡ q ∨ r ≡ r ≡ ((p ∨ r ∨ q ∨ r ≡ r ∨ q ∨ r) ≡ (p ∨ r ∨ r ≡ r ∨ r)) ≡ p ∨ q ∨ r ≡ r

= < (3.26) many times >

p ∨ r ≡ r ≡ q ∨ r ≡ r ≡ p ∨ r ∨ q ≡ q ∨ r ≡ p ∨ r ≡ r ≡ p ∨ q ∨ r ≡ r

= < (3.2) many times >

p ∨ r ∨ q ≡ p ∨ r ≡ q ∨ r ≡ r ≡ r ≡ p ∨ q ∨ r ≡ p ∨ r ≡ q ∨ r ≡ r ≡ r − (3.5)
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